
5 êëàññ.
1. Òèìóð çàäóìàë ÷èñëî, ïðèáàâèë ê íåìó 5, ïîòîì ðàçäåëèë ñóììó íà 3, óìíîæèë íà

4, îòíÿë 6, ðàçäåëèë íà 7 è ïîëó÷èë 2. Êàêîå ÷èñëî çàäóìàë Òèìóð.
Ðåøåíèå: Ðàç Òèìóð ïîëó÷èë ÷èñëî 2 ðàçäåëèâ êàêîå-òî ÷èñëî íà 7, òî îí ðàçäåëèë

÷èñëî 14. Ïåðåä ýòèì ó íåãî ïîëó÷èëîñü ÷èñëî 20 (òàê êàê òîëüêî èç íåãî, âû÷èòàÿ 6,
ìîæíî ïîëó÷èòü 14). Àíàëîãè÷íî ïåðåä ýòèì ó íåãî ïîëó÷èëîñü 5, ïåðåä íèì � 15, ïåðåä
íèì � 10. Çíà÷èò èçíà÷àëüíî Òèìóð çàäóìàë ÷èñëî 10.

2. Ôåðìåð ïðèâåç íà áàçàð îãóðöû. Êîãäà îí ñòàë ñ÷èòàòü èõ äåñÿòêàìè, òî íå õâàòèëî
òðåõ îãóðöîâ äî ïîëíîãî ÷èñëà äåñÿòêîâ. Êîãäà îí ñòàë ñ÷èòàòü îãóðöû äþæèíàìè, òî
îñòàëîñü 9 îãóðöîâ. Ñêîëüêî áûëî îãóðöîâ, åñëè èõ áûëî áîëüøå 300, íî ìåíüøå 400.

Ðåøåíèå: Êîãäà ôåðìåð ñ÷èòàë îãóðöû äåñÿòêàìè ó íåãî ìîãëî ïîëó÷èòñÿ
307,317,327,337,347,357,367,377,387,397 òàê, êàê èìåííî äëÿ ýòèõ ÷èñåë íå õâàòàåò òðåõ
äî ïîëíîãî ÷èñëà äåñÿòêîâ è ïðè ýòîì îíè áîëüøå 300 è ìåíüøå 400. Îñòàëîñü ïðîâåðèòü
êàêèå èç ýòèõ ÷èñåë ïîäõîäÿò äëÿ òîãî ÷òîáû êîãäà èõ "ñ÷èòàòü äþæèíàìè, òî îñòàëîñü 9
îãóðöîâ". Òàêîå ÷èñëî åäèíñòâåííîå. Îíî ðàâíî 357.

3. Âàñÿ ñîñòàâèë èç ðàçëè÷íûõ ôèãóð, ñîñòîÿùèõ èç 5 êëåòîê ïðÿìîóãîëüíèê. Êàêîå
íàèìåíüøåå êîëè÷åñòâî ôèãóð Âàñÿ ïîòðàòèë? È êàê èìåííî îí ñëîæèë ïðÿìîóãîëüíèê?

Ðåøåíèå: Èç òðåõ ôèãóðîê îí ìîã ñëîæèòü, íàïðèìåð, âîò òàê

Äîêàæåì, ÷òî èç äâóõ ôèãóðîê Âàñÿ íå ìîã ñëîæèòü ïðÿìîóãîëüíèê. Åñëè áû
ó íåãî ïîëó÷èëîñü ñëîæèòü ïðÿìîóãîëüíèê, òî ïëîùàäü ýòîãî ïðÿìîóãîëüíèêà áûëà áû
ðàâíà 10 êëåòêàì. Çíà÷èò ýòîò ïðÿìîóãîëüíèê áûë áû ðàçìåðàìè 1 × 10 èëè 2 × 5. Â
ïåðâîì ñëó÷àå ïîëó÷àþòñÿ äâå ðàâíûå ôèãóðû (ïðÿìîóãîëüíèêè 1× 5). Âî âòîðîì ñëó÷àå
êàê áû ìû íå äåëèëè íà äâå ôèãóðû ïî ïÿòü êëåòîê ó íàñ âñå ðàâíî ïîëó÷èòñÿ äâå ðàâíûå
ôèãóðû. Çíà÷èò èç äâóõ ôèãóð Âàñÿ íå ìîã ñîñòàâèòü ïðÿìîóãîëüíèê.

4. Â êâàäðàòå 7 × 7 îòìå÷åíî 8 êëåòîê. Äîêàæèòå, ÷òî âíóòðè êâàäðàòà ìîæíî ïî
êëåòî÷êàì âûäåëèòü êâàäðàò 2× 2 áåç îòìå÷åííûõ êëåòîê.

Ðåøåíèå: Âûäåëèì â èçíà÷àëüíîì êâàäðàòå 7× 7 êâàäðàò 6× 6 è ðàçäåëèì åãî íà 9
êâàäðàòîâ 2× 2. Åñëè â êàæäîì èç ýòèõ ìàëåíüêèõ êâàäðàòîâ áóäåò îòìå÷åíà êëåòêà, òî
èõ áóäåò 9. À ó íàñ îòìåòèëè âñåãî 8 îòìå÷åííûõ êëåòîê. Çíà÷èò îäèí èç íàøèõ êâàäðàòîâ
2× 2 áåç îòìå÷åííîé êëåòêè.

5. Ñêîëüêèìè ðàçëè÷íûìè ñïîñîáàìè ìîæíî ðàçìåíÿòü ðóáëü, èñïîëüçóÿ ìîíåòû ïî
50, 10 è 5 êîïååê?

Ðåøåíèå: Åñëè èñïîëüçóåòñÿ îäíà ìîíåòà â 50 êîïååê, òî îñòàâøèåñÿ 50 êîïååê ìîæíî
íàáðàòü 1 ìîíåòîé â 50 êîïååê (ïåðâûé ñïîñîá); 0 ìîíåò â 10 êîïååê è îñòàëüíóþ ÷àñòü 5
êîïåå÷íûìè ìîíåòàìè (2 ñïîñîá);1 ìîíåòîé â 10 êîïååê è îñòàëüíóþ ñóììó 5 êîïåå÷íûìè
ìîíåòàìè (3 ñïîñîá); 2 ìîíåòàìè â 10 êîïååê è îñòàëüíóþ ñóììó 5 êîïåå÷íûìè ìîíåòàìè
(4 ñïîñîá); 3 ìîíåòàìè â 10 êîïååê è îñòàëüíóþ ñóììó 5 êîïåå÷íûìè ìîíåòàìè (5 ñïîñîá);
4 ìîíåòàìè â 10 êîïååê è îñòàëüíóþ ñóììó 5 êîïåå÷íûå ìîíåòû (6 ñïîñîá); 5 ìîíåòàìè â 10
êîïååê (7 ñïîñîá). Åñëè æå íå èñïîëüçîâàòü ìîíåòû â 50 êîïååê, òî 1 ðóáëü ìîæíî íàáðàòü
0 ìîíåò â 10 êîïååê (1 ñïîñîá); 1 ìîíåòîé â 10 êîïååê è îñòàëüíóþ ñóììó 5 êîïåå÷íûìè
ìîíåòàìè (2 ñïîñîá); 2 ìîíåòîé â 10 êîïååê è îñòàëüíóþ ñóììó 5 êîïåå÷íûìè ìîíåòàìè (3
ñïîñîá); è ò.ä. 10 ìîíåòàìè â 10 êîïååê (11 ñïîñîá). Âñåãî ñïîñîáîâ 7 + 11 = 18.



6 êëàññ.
1. Ëîøàäü ñúåäàåò âîç ñåíà çà ìåñÿö, êîçà çà 2 ìåñÿöà, îâöà çà òðè ìåñÿöà. Çà êàêîå

âðåìÿ ëîøàäü, êîçà è îâöà ñúåäÿò òàêîé æå âîç ñåíà âìåñòå?
Ðåøåíèå: Ëîøàäü çà 6 ìåñÿöåâ ñúåäàåò 6 âîçîâ ñåíà, êîçà 3 âîçà ñåíà, îâöà � 2 âîçà

ñåíà. Âìåñòå îíè çà øàñòü ìåñÿöåâ ñúåäÿò 6 + 3 + 2 = 11 âîçîâ ñåíà. Çíà÷èò îäèí âîç ñåíà
îíè âìåñòå ñúåäÿò çà 6

11
ìåñÿöà.

2. Çàíÿòèå êðóæêà õóäîæåñòâåííîãî ñâèñòà ïðîõîäÿò ïî âòîðíèêàì è ÷åòâåðãàì. Îêà-
çàëîñü, ÷òî â íåêîòîðîì ìåñÿöå ñîñòîèòñÿ 10 çàíÿòèé ýòîãî êðóæêà. Íà êàêîé äåíü íåäåëè
ïðèõîäèòñÿ ïåðâîå ÷èñëî ýòîãî ìåñÿöà?

Ðåøåíèå: Â ìåñÿöå 4 ïîëíûõ íåäåëè è åùå "ìàëåíüêèé õâîñòèê". Â îäíîé ïîëíîé íåäå-
ëè ðîâíî 2 çàíÿòèÿ õóäîæåñòâåííîãî ñâèñòà. Ïîýòîìó íà "õâîñòèê"ïðèõîäèòñÿ 2 êðóæêà.
Çíà÷èò â ýòîò õâîñòèê âõîäèò è âòîðíèê, è ÷åòâåðã. Çíà÷èò ýòîò "õâîñòèê"ñîñòîèò êàê ìè-
íèìóì èç 3 äíåé (âòîðíèê, ñðåäà, ÷åòâåðã). Íî ýòî ìàêñèìàëüíàÿ äëèíà "õâîñòèêà"(åñëè
â ìåñÿöå 30 äíåé, òî äëèíà "õâîñòèêà"2 äíÿ, åñëè 31 äåíü, òî äëèíà "õâîñòèêà"3 äíÿ.).
Çíà÷èò ìåñÿö çàêîí÷èëñÿ â ÷åòâåðã. Íå òðóäíî ïðîâåðèòü, ÷òî òîãäà ïåðâûé äåíü ýòîãî
ìåñÿöà ïðèõîäèòñÿ íà âòîðíèê.

3. Â êàæäîé êëåòêå òàáëèöû 3 × 3 çàïèñàíî ÷èñëî 1, 2 èëè 3. Ìîãóò ëè ñóììû ÷èñåë
âî âñåõ ñòðîêàõ, ñòîëáöàõ è ãëàâíûõ äèàãîíàëÿõ áûòü ðàçëè÷íûìè?

Ðåøåíèå: Ïîñìîòðèì ÷åìó ìîæåò ðàâíÿòüñÿ ñóììû, î êîòîðûõ èäåò ðå÷ü â çàäà÷àõ.
Ìèíèìàëüíîå âîçìîæíîå çíà÷åíèå ýòî 3 (1 + 1 + 1). Ìàêñèìàëüíîå âîçìîæíîå çíà÷åíèå
� 9 (3 + 3 + 3). Çíà÷èò ýòè ñóììû ìîãëè áûòü ðàâíû 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9. Òî åñòü ýòè ñóììû
ìîãóò ïðèíèìàòü òîëüêî 7 ðàçëè÷íûõ çíà÷åíèé. À ñóìì èçíà÷àëüíî 8. Çíà÷èò êàêèå òî
äâå ñóììû áóäóò ïðèíèìàòü îäèíàêîâûå çíà÷åíèÿ.

4. Íà ñòîë ïîëîæèëè íåñêîëüêî îäèíàêîâûõ ëèñòîâ áóìàãè ïðÿìîóãîëüíîé ôîðìû.
Îêàçàëîñü, ÷òî âåðõíèé ëèñò ïîêðûâàåò áîëüøå ïîëîâèíû ïëîùàäè êàæäîãî èç îñòàëüíûõ
ëèñòîâ. Ìîæíî ëè â òàêîì ñëó÷àå âîòêíóòü áóëàâêó òàê, ÷òîáû îíà ïðîêîëîëà âñå ëèñòû?

Ðåøåíèå: Ïîêàæåì, ÷òî åñëè âîòêíóòü áóëàâêó â ñåðåäèíó âåðõíåãî ëèñòà, òî îíà ïðî-
òêíåò êàæäûé ëèñò. Âîçüìåì ïðîèçâîëüíûé ëèñò. Åñëè îí íå ïðîòêíóò áóëàâêîé, òî öåíòð
âåðõíåãî ïðÿìîóãîëüíèêà ëåæèò íå â íåì, à çíà÷èò âåðõíèé ïðÿìîóãîëüíèê ïîêðûâàåò ìå-
íåå ïîëîâèíû âçÿòîãî íàìè ïðÿìîóãîëüíèêà. Ïðîòèâîðå÷èå. Çíà÷èò áóëàâêó íàäî âòûêàòü
â ñåðåäèíó âåðõíåãî ëèñòà.

5. Ñêîëüêèìè ðàçëè÷íûìè ñïîñîáàìè ìîæíî ðàçìåíÿòü ðóáëü, èñïîëüçóÿ ìîíåòû ïî
50, 10, 5 è 1 êîïåéêè?

Ðåøåíèå: Åñëè íå èñïîëüçîâàòü ìîíåòû ïî 1 êîïåéêå, òî ìîæíî ðàçìåíÿòü 1 ðóáëü 18
ñïîñîáàìè (ñì. ðåøåíèå çàäà÷è 5 â 5 êëàññå). Ïîñ÷èòàåì ñêîëüêî ñïîñîáîâ, êîãäà ìîíåòû
ïî 1 êîïåéêå ïðèñóòñòâóþò. Ïîíÿòíî, ÷òî èõ (ìîíåò ïî 1 êîïåéêå) êîëè÷åñòâî äîëæíî áûòü
êðàòíî 5. Åñëè èõ 5, òî îäíà ïÿòåðêà òî÷íî åñòü. À çíà÷èò â ýòîì ñëó÷àå íàäî ïîñ÷èòàòü
ñêîëüêèìè ñïîñîáàìè ìîæíî ðàçìåíÿòü 90 êîïååê ìîíåòàìè â 50, 10 è 5. Àíàëîãè÷íî ñ
òåì êàê ñ÷èòàëèñü ñïîñîáû äëÿ çàäà÷è 5 èç 5 êëàññà ïîëó÷àåì, ÷òî êîëè÷åñòâî ñïîñîáîâ
ðàâíî 5 + 10 = 15. Åñëè ìîíåò ïî 1 êîïåéêè 10, òî àíàëîãè÷íî, ïîëó÷àåòñÿ 15 ñïîñîáîâ.
Àíàëîãè÷íî ñ÷èòàåì åñëè êîïååê 15 èëè 20, òî 4 + 9 = 13 äëÿ êàæäîãî ñëó÷àÿ (äëÿ 15
ìîíåò ïî îäíîé êîïåéêå 13 ñïîñîáîâ è 13 ñïîñîáîâ äëÿ 20 ìîíåò ïî îäíîé êîïåéêå). Åñëè
ìîíåò ïî 1 êîïåéêå 25, òî ñïîñîáîâ 3 + 8 = 11. Åñëè 30, òî òàêæå 11 ñïîñîáîâ. Åñëè 35
ìîíåò ïî 1 êîïåéêå, òî ñïîñîáîâ 2 + 7 = 9. Åñëè 40, òî òàêæå 9 ñïîñîáîâ. Åñëè 45 ìîíåò
ïî 1 êîïåéêå, òî ñïîñîáîâ 7. Åñëè 50, òî òàêæå 7. Åñëè 55 èëè 60 ìîíåò ïî 1 êîïåéêå,
òî ñïîñîáîâ ïî 5. Åñëè 65 èëè 70 ìîíåò ïî 1 êîïåéêå, òî ñïîñîáîâ 4. Åñëè 75 èëè 80, òî
ñïîñîáîâ 3. Åñëè 85 èëè 90 òî ñïîñîáîâ 2. Åñëè 95 èëè 100, òî ñïîñîáîâ 1. Èòîãî ïîëó÷àåì
18 + 15 + 15 + 13 + 13 + 11 + 11 + 9 + 9 + 7 + 7 + 5 + 5 + 4 + 4 + 3 + 3 + 2 + 2 + 1 + 1 = 158.



7 êëàññ.
1. ×òî áûñòðåå - ïðîåõàòü âåñü ïóòü íà âåëîñèïåäå èëè äâå òðåòè ïóòè ïðîåõàòü íà

ìîòîöèêëå, êîòîðûé äâèæåòñÿ â òðè ðàçà áûñòðåå, ÷åì âåëîñèïåä, à îñòàâøóþñÿ ÷àñòü
ïðîéòè ïåøêîì, ÷òî âòðîå ìåäëåííåå, ÷åì åõàòü íà âåëîñèïåäå?

Ðåøåíèå: Òðåòü ïóòè ïðîéòè ïåøêîì çàíèìàåò ñòîëüêî æå âðåìåíè ñêîëüêî è âåñü
ïóòü ïðîåõàòü íà âåëîñèïåäå (òàê êàê íà âåëîñèïåäå â òðè ðàçà áûñòðåå). Çíà÷èò ïðîåõàòü
íà âåëîñèïåäå âåñü ïóòü áûñòðåå.

2. Íà ñòîëå ëåæàò 9 êàpòî÷åê, íà êîòîpûõ íàïèñàíû íàòópàëüíûå ÷èñëà îò 1 äî 9.
Äâîå ïî î÷åpåäè îòêëàäûâàþò â ñòîpîíó ïî îäíîé êàpòî÷êå. Ïpîèãpûâàåò òîò, ïîñëå õîäà
êîòîpîãî ñóììà ÷èñåë íà îòëîæåííûõ êàpòî÷êàõ ñòàíåò áîëüøå 25. Êòî âûèãðàåò ïðè
ïðàâèëüíîé èãðå: òîò, êòî äåëàåò ïåðâûé õîä, èëè åãî ïàpòíåp?

Ðåøåíèå: Ïåðâûé èãðîê âûèãðûâàåò. Îí ïåðâûì ñâîèì õîäîì áåðåò êàðòî÷êó ñ öèô-
ðîé 5. Ðàçáèâàåò âñå êàðòî÷êè íà ïàðû: 1 è 9, 2 è 8, 3 è 7, 4 è 6. Êàê òîëüêî âòîðîé èãðîê
áåðåò îäíî ÷èñëî èç ïàðû, ïåðâûé áåðåò âòîðîå ÷èñëî èç ïàðû. Òîãäà ïîñëå òðåõ õîäîâ
ïåðâîãî èãðîêà ñóììà ÷èñåë íà âûáðàííûõ êàðòî÷êàõ áóäåò ðàâíà 25. À çíà÷èò ñâîèì
ñëåäóþùèì õîäîì âòîðîé ïðåâûñèò 25. Çíà÷èò îí ïðîèãðàåò.

3. Â Ìîðå Äîæäåé æèâóò îñüìèíîæêè, ó êàæäîé - îäèí èëè äâà äðóãà. Êîãäà âçîøëî
Ñîëíöå, âñå òå îñüìèíîæêè, ó êîãî áûëî äâîå äðóçåé, ïîñèíåëè, à âñå òå, ó êîãî áûë
îäèí äðóã - ïîêðàñíåëè. Îêàçàëîñü, ÷òî ëþáûå äâà äðóãà - ðàçíîöâåòíûå. Òîãäà 10 ñèíèõ
îñüìèíîæåê ïåðåêðàñèëèñü â êðàñíûé öâåò, è îäíîâðåìåííî ñ ýòèì 12 êðàñíûõ îñüìèíîæåê
ïåðåêðàñèëèñü â ñèíèé öâåò, ïîñëå ÷åãî ëþáûå äâà äðóãà ñòàëè îäíîãî öâåòà. Ñêîëüêî
îñüìèíîæåê â Ìîðå Äîæäåé?

Ðåøåíèå: Ïîñëå âîñõîäà Ñîëíöà âñå îñüìèíîæêè ó êîòîðûõ áûëî ïî îäíîìó äðóãó
ñòàëè êðàñíûìè, à ó êîãî ïî äâà äðóãà ñòàëè ñèíèìè. Âîçüìåì êàêóþ-íèáóäü êðàñíóþ
îñüìèíîæêó. Ó íåå åñòü ñèíèé äðóã (ïîòîìó ÷òî âñå äðóçüÿ ðàçíîöâåòíûå). Ó ýòîãî ñèíåãî
äðóãà åñòü åùå îäèí äðóã - êðàñíûé. À ó ýòîãî êðàñíîãî áîëüøå íåò äðóçåé êðîìå òîãî,
êîòîðîãî ìû óæå ðàññìîòðåëè. Çíà÷èò âñå îñüìèíîæêè ðàçáèëèñü íà òðîéêè: êðàñíàÿ-
ñèíÿÿ-êðàñíàÿ. Â äåñÿòè èç ýòèõ òðîåê ñèíèå ïåðåêðàñèëèñü â êðàñíûé öâåò. Â ýòèõ 10
òðîéêàõ êðàñíûå íå ïåðåêðàøèâàëèñü (èíà÷å â ýòèõ òðîéêàõ áûëè áû ðàçíîöâåòíûå äðó-
çüÿ). 12 êðàñíûõ îñüìèíîæåê ïåðåêðàñèëèñü â ñèíèé â 6 òðîéêàõ. Çíà÷èò âñåãî áûëî 16
òðîåê. Çíà÷èò âñåãî îñüìèíîæåê áûëî 48.

4. Íà êàæäóþ êëåòêó øàõìàòíîé äîñêè ïîëîæèëè ïî íåñêîëüêî ìîíåò òàê, ÷òî ñóììû
íà êàæäûõ äâóõ êëåòêàõ, èìåþùèõ îáùóþ ñòîðîíó, îòëè÷àþòñÿ íà êîïåéêó. Èçâåñòíî
òàêæå, ÷òî íà îäíîé èç êëåòîê ëåæèò 3 êîï., à íà äðóãîé - 17 êîï. Êàêóþ ñóììó îáðàçóþò
ìîíåòû, ëåæàùèå íà îáåèõ äèàãîíàëÿõ?

Ðåøåíèå: Ïîñìîòðèì íà êàêîé-íèáóäü ïóòü ïî êëåòêàì îò 3 äî 17. Â ýòîì ïóòè íå
áîëåå 14 êëåòîê (íå ñ÷èòàÿ 3 è 17). Ïðè ïåðåõîäå íà ñëåäóþùóþ êëåòêó íà ýòîì ïóòè ÷èñëî
êîïååê íà íåé ìîæåò óâåëè÷èòñÿ ìàêñèìóì íà 1. Çíà÷èò íà âñåì ïóòè îíà óâåëè÷èëàñü
ìàêñèìóì íà 14. Íî íà ýòîì ïóòè îíà óâåëè÷èëàñü ðîâíî íà 14. Çíà÷èò íà âñåì ýòîì ïóòè
(îò 3 äî 17) ïðè ïåðåõîäå íà ñëåäóþùóþ êëåòêó ÷èñëî êîïååê íà íåé ñòàíîâèëîñü íà 1
áîëüøå, ÷åì â ïðåäûäóùåé êëåòêå. À òàêæå ÷èñëà 3 è 17 ñòîÿò â ïðîòèâîïîëîæíûõ óãëàõ.
Â ñâÿçè ñ òåì, ÷òî ìû áðàëè ïðîèçâîëüíûé ïóòü, òî îäíîçíà÷íî âîññòàíàâëèâàåòñÿ ÷èñëà
íà âñåé òàáëèöå. Íå òðóäíî âèäåòü, ÷òî ñóììà íà äèàãîíàëÿõ áóäåò ðàâíà 160.

5. Íà êàòåòàõ è ïðÿìîóãîëüíîãî òðåóãîëüíèêà âíå íåãî ïîñòðîåíû êâàäðàòû ACDE
è BCKF . Èç òî÷åê E è F íà ïðîäîëæåíèå ãèïîòåíóçû îïóùåíû ïåðïåíäèêóëÿðû EM è
FN . Äîêàæèòå, ÷òî EM + FN = AB.

Ðåøåíèå: Îïóñòèì ïåðïåíäèêóëÿð O èç òî÷êè C íà ãèïîòåíóçó AB. Òðåóãîëüíèê
EMC ðàâåí òðåóãîëüíèêó AOC (îíè ïðÿìîóãîëüíûå è EA = AC, ∠MEA = ∠OAC (ýòè
óãëû ðàâíû èç-çà òîãî, ÷òî ∠MEA+∠EAM = 90 = ∠OAC +∠EAM)). Èç ðàâåíñòâà ýòèõ
òðåóãîëüíèêîâ ñëåäóåò, ÷òî EM = AO. Àíàëîãè÷íî òðåóãîëüíèê NBF ðàâåí òðåóãîëüíèêó
OCB. À çíà÷èò FN = BO. Çíà÷èò EM + FN = AO + OB = AB.


